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Corriges

Seérie d’exercices

Compléter les tableaux de signes suivants.

T —00 —% +oq
3z + 2 0+
&z —o0 2 +od
—3x + 2 0 —
x —00 0 “+og
4z 0+
x —00 0 —+og
—9 Q _

Compléter les tableaux de signes suivants.

T —00 —% % +oq
Tr + 1 -0 +
5 — 4z + 4+ 0
(Tz + 1)(5 — 4x) -0 + 0
T 00 -3 4 +q
4 — z + -+ 0
ga: + 3 -0 +
(4—x)<§x+3> -0 + 0
T —00 % 3 +
3 — =z + 4+ 0
1 — 2z + 0 -
3—z :
12z i _ 0
x 00 -2 2 +0odq
V2 + - 0 +
6z — 4 + .+ 0
V2+x _ 0
6z — 4
T —00 0 4 +oq
= o -
8 — 2z + 4+ 0
-z ;
8 —2z o -
x 00 0 3 +q
: — 0+
1 — 52 +  + 0
-z ;
1—5z -0

Signe d’une fonction

Lycée : Evariste Galois

1. S = ]—o0;—2[ est l'ensemble des solutions de
I'inéquation A(z) > 0.
x —00 —2 +q
A(z) 0 -

2. S = [§;+00] est Iensemble des solutions de
I'inéquation A(x) > 0.

T — 00

A(x) —

+q

D |l

+

3. § = ]—00;=5[ U ]|3;400[ est 'ensemble des
solutions de l'inéquation A(z) < 0.

T 00 -5
A(x) - 0 +

+q

Rl IS4

4. § = ]—oo;—%] U [0; 400 est D'ensemble des

solutions de l'inéquation A(z) > 0.

x —00 —+oq

A(x) +

=2
S L
o - 0 +

5.5 = ]—o00; —V/5[ U [0; 2] est I'ensemble des solu-
tions de l'inéquation A(z) < 0.

T 00 —/5 0 3 +q
A(z) - | + 0 - +
1. § = [—1;%] est l’ensemble des solutions de
I'inéquation (3 — 2z)(z + 1) > 0.
T —00 -1 % +
3 — 2z + 4+ 0 -
L - 0 + o+
(3 — 2z)(x + 1) -0 + 0 -

2. S =]—00;0[ U ]4; +00[ est 'ensemble des solutions
de l'inéquation 4z(4 — z) < 0.

T —00 0 4 +
4x - 0 + 4+
4 — z + 4+ 0 -
dx(4 — z) -0 + 0 -

L’affirmation suivante « Si 2 > 1 alors on a forcément
x > 1 » est fausse. En effet, (—1)2 = 4 > 1 alors que
r=-1<1.


https://maths-mde.fr/images/CorrigesExoSigneFonction.pdf
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a) x <0&z<2 §S=]-00;2].
)x+4>0<:)x> —4. 5 =]-4; +o0l.
)22+7>0&20> T x> L S=]-
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20 1-3z2>20&12 3z <
= 00,%]
r—-3<1-2z3r+2x2<1+3&0x<4&
z< 5.8 =]-00; 5[
f)2x—3)28-3x2xr—6>28—-3x < 2x+3x >
8+6<:>5x>14<:>x>1—54.5:[1—54;+oo[.
g)2(z+1)<3+2x2x+2<3+2r <2 -2 <
3—240< 1. Cest vrai pour tout x, donc S = R.
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x—2 1-=z 2 (z—-2) 3 (1-x)
h - > 5 -3 =
)§ ! ?)()‘i’zX 3 37 2
(P ke e P

6
5 — 7
o2 lr0em-T200m2Ta0> L.
S =1[L;+4o0].
Lz 4d-z 2 r (4-x)
2 -4+ 3z —4
f>5<:> > 5

S3-4>203>24> 2 >3

S =18; +o0l.

a) Signe de 3z — 4.

&z — 00 3 +od
3z — 4 - 0 +
. 2
b) Signe de 3% + 5.
T —00 71—25 +o
2
¢) Signe de —3z + 7.
z —o0 z +od
—3x + 7 + 0 -
_ 3
d) Signe de 8 — 7%
z —00 2 +od
8 — %x + 0 —
a) Signe de (x —4) (z — 3).
T —00 3 4 +
z — 4 - - 0 +
r — 3 - 0 + +
(x —4) (z — 3) + 0 - 0 +

b) Signe de (1 — 2z) (z + 2).

x —00 =2 % +
I = 2w + + 0 -
z + 2 - 0 + +
(1-22)(z+2) -0 + 0 -
¢) signe de 5z (3x — 2) (v + 5).
z 00 ) 0 % +
5z - - 0+ +
3z — 2 — — - 0 +
z + 5 - 0+ + +
52 (3x — 2) (x +5) - 0 + 0 - 0 +
d) Signe de 2% — 9.
T —00 -3 3 +oq
z + 3 - - 0 +
z — 3 - 0 + +
2 — 9 + 0 - 0 +
e) Signede (1—a%)(z—4)=(1—-=)(1+a)(z—4)
x 00 =1 1 4 +o
1 — = + + — —
1+ @ - 0+ + +
x — 4 - 0 - - 0 +
(1—2?) (z—4) + 0 - 0 + 0 -
3—x
f) Signe d
) Signe S
T —00 =7 3 +q
3 — + + 0 -
z + 2 - 0 + +
3—x
-0 + 0 -
2+x
4 -2z
Signe d .
g) Signe de 273
z —00 -3 2 +q
4 — 2z + + 0 -
z + 3 - 0 + +
42z
-0 + 0 -
z+3
) z(z+1)
h) S de —=.
) Signe de P
T —00 —1 0 % +
x - - 0 + +
3z — 2 - - - 0 +
z + 1 - + + +
rz(r+1) — L0 - N
3r—2

a) S =]—00;0] U [1;400[ est 'ensemble des solutions

de I'inéquation z (x — 1) > 0. En effet,
T —00 0 1 +
© — 0+ +
z — 1 - — 0 +
r@-1) T 0~ o =+

b) § = ]-oco;1[U

55 ]%;Jroo[ est I’ensemble des solutions de
I'inéquation (2z — 3) (1 — 7z) < 0. En effet,



T L 00 % % 4 T —00 =2 1 +q
1 — 7z + 0 - - r — 1 - - 0 +
2 — 3 - -0 + x + 2 - 0 + +
(22 —3) (1 — 72) — 0 + o0 - r-1 + — 0 4
z+2
¢) S = ]—4;4[ est I'ensemble des solutions de I'inéquation
(x—4) (z+4) < 0. En effet, j)l—Sx/2 1—3x72>0¢>1—3x72xl—x>0
T —00 —4 4 +q 11—z 1-— 11—z l1—x
T+ 4 — o0+ n 1—31:1—2(1—x) > 0 1—3:51—24—23:) >0 o
! — S I i -z -z
z® — 16 + 0 - 0 + l—z
3. _ 3., ) .
d) § = ] =55 —1[ U ]3; +oo] est l'ensemble des solutions de S = ]—00; —1] U]1; 4+o00[ est I'ensemble des solutions de 'in-
Iinéquation (422 —9) (z + 1) < 0. En effet, 1—
3 3 équation > 2. En effet,
T 00 =5 —1 5 +0oq -
2z + 3 - 0 + + +
2% — 3 _ _ -0 = x =00 -1 1 +q
z + 1 — — + + —r — 1 + 0 - -
(422 — 9) (z + 1) -0 + -0 + Lo + + 0 -
-1 + 0 - +
e) S ]—4;3[ est I'ensemble des solutions de I'inéquation 1—=z
3 -
x+4 k)x—|—5<m—3 x+5 Tz —3
T =00 —4 3 +q z—1 T+ 2 — T+ 2
3~ 2 n T 0 = (x+5) (x+2) (x 3) (:v—l)<O
- + 4 S n (z—1) (+2) (@42 (@=-1
g ©w2+5x+2x+10—x2+x+3x—3<0
- + 0 - (z —1)(z+2) h
Lbd Uz +7
f)y S = ]700;1_] U [%;+OO[ est ensemble des solutions de < m <0.
I'inéquation — > 0. En effet, -
- TS 1 5 e S = ]—o0;—2] U TR 1| est I'ensemble des solutions de
_ 5) -3
5 — 2 + + 0 I'inéquation T < x . En effet,
1 — z + 0 — _ -1 T+ 2
o —2x
1— 2 + - 0+ T 00 =2 —1—71 1 +
g) S =[-1;0] U]2; +o00] est 'ensemble des solutions de I'in- lz + 7 — - 0 + *
z(z+1 z — 1 - 0 - S e
équation 3 _or < 0. En effet, z + 2 — 0 T +
; T T o - T &
z o -l 0 2 N (z=1)(z +2)
x - - 0 + +
z + 1 - 0 + + + ) z+3 < 3 z+3 3
3 — 2z + +- + 0 - 2—-1"z-1 " (z—-1)(z+1) z-17
1
rz+1l) T 0 - 0 + _ r+3 3 ><(334—1)20
3=2x z—D@+1) (xz—-1) (x+1)
h) S = ]—00; =3[ U]1;3[ est I'ensemble des solutions de I'in- , Z+ 3—3x+3
2_ -1 1)~
équation 9 > 0. En effet, (@ 7)2(5 +1)
l—= & —F 20
x 00 -3 1 3 4 (z—1)(z+1)
z — 3 — — - 0 +
z + 3 - 0 + + + S =]—o00; —1]U[0; 1] est ’ensemble des solutions de 'inéqua-
_ _ _ 3
1 - & + + 0 tion ac—i— T 2 . En effet,
=9 —
= + 0 - + 0 -
) 2x+1<1 20+1 0<:>2$+17($+2)<0 x o -1 0 1 I
142, T+ 2 R T o T + 0 - —
e T et <o v — 1 - - -0+
zt+2 z+2 z £ 1 — 0 + ¥ ¥
= [—2;3] est l'ensemble des solutions de l'inéquation — 5
2 1 — — —
s 1. En effet (z=1)(x+1) + o




20 —3>bzx—1
r+4>3c—2

—3+1>5xr—2z
44+2>3x—=x

- —2> 3x
6> 2z

2

=5 > 9B
o 3

3>

dr—3<br—1
3r+4>4x —2

—-3+1<br—4x
442> 4x — 3x

- —2<x
6>x
—00 —2 0 6 +oo

Ainsi, S =]-2; 6].

dr —3 < 8x —2
3r+4>7x—6

- —3+2<8x—4x
44+6>7Tr— 3z

- -1 <4x
10 > 4z
1<
_ X
= &
5>
= T
>
/ / 177
—00 +00

Déterminer le signe des expressions suivantes.

A(z) = (x — 5)(z — 12).
B(z) = (z — 3)(2z + 5).
C(z) = (x+6)(2z — 8)(3z — 9).

D(z) = (x — 3)(—2z + 6).

x+6
E(@) =5 ¢

2z — 3
Fl)= =%

G(z) = 2z +3)(x —5) — Bz + 5)(x — 5).

Dans une entreprise, la recette, en euros, obtenu pour
la vente journaliére de x objets est donnée par la fonc-
tion f définie sur [0;50] par 'expression :

f(zx) = —2® 4+ 52z — 480.
a) Montrer que, pour tout = € [0; 50],
f(z) = —(z — 26)% + 196.
b) Etudier le sens de variation de f sur [0;26] puis sur
[26;50].
¢) En déduire le bénéfice maximum que lentreprise

peut réaliser et la quantité d’objets a vendre pour
l’atteindre.



