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Question 1 : (1 point) / )

1 3 1
Dans un repére orthonormé, on considére les deux points A (2; 1; 0> et B (2; —5 1).

AB = /(zp—za)2+ (yB —ya)? + (2B — 24)?
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Question 2 : (1 point) /

On considére les deux points E(—5;1;2) et F(1;—1;10). Les coordonnées du point I, le milieu de [EF],
sont :

I<$E+9€F‘Z/E+yF.2E+2F>

2 ’ 2 ’ 2
I<5+1.1+(1).2+10>

2 2 T2
I1(—2;0;6).

—

Question 3 : (1 point) /

On considere les deux points C'(2; —1;2) et D(3;0;1).
lére méthode : fortement recommandée. A utiliser!

J

1
CD [ 1 | est un vecteur directeur de la droite (DC).
! . . . i .
M(z;y;2) € (CD) si et seulement si il existe un réel ¢ € R tel que CM = tC"ﬁ, autrement dit,
T —2 1
y—(=D) =t 1
= -1

Une représentation paramétrique de la droite (C'D) est alors donnée par :

r=2+t
y=-—-1+t ou teR.
z=2—1

2éme méthode :
1

CD [ 1 | est un vecteur directeur de la droite (DC).
=l
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—

Soit M (x;y;2) € (CD). CM | y+ 1| est également un vecteur vecteur directeur de (DC).

z—2

-

Les deux vecteurs C"ﬁ et C'M ont la méme direction, ils sont alors colinéaires.
Il existe alors un réel ¢ tel que CM = tC"ﬁ.
Ainsi, une représentation paramétrique de la droite (CD) est donnée par :

r=2+t
y=—-1+t¢ ou teR.
z2=2—1

—

Question 4 : (1 point) / )

On donne les points A(1;0;2), B(2;1;3), C(—1;3;2) et D(—1;—7;4).

1 —2 —2
On a: /ﬁ 1 ]; E 3 et E -7
_1 0 9
2

Les points A, B, C et D sont coplanaires si et seulement si il existe deux réels a et b tels que 1@ = a/@ —i—b@.
Résolvons alors le systéeme d’équations :

1=-2a—2b I,
1=3a—7b Ly.
—1=0a+2b L

1
L’équation de la ligne L3 implique que b = T

1 1
Par substitution dans Ls, on obtient : 1 = 3a — 7 X (—4 , Soit @ = —7

1 1
Et, par substitution dans L, on obtient : 1 = —2a — 2 X (—4), soit a = ot Le résultat est cohérent.

En conséquence, les points A, B, C et D sont bel et bien coplanaires.

—

Question 6 : (1 point) / A

On considere le cube ABCDEFGH ci-apres.

F G
E H
K I
J .
B - o
A D

On se place dans le repére (A;E, ﬁ,ﬁ) Ainsi, A(0;0;0); E(0;0;1) et H(1;0;1).
1
I est le milieu de [GC] donc, I <1; 1; 3
rj— 0 ry — 0
Par ailleurs, zﬁ = gﬂ, autrement dit, | y;—0 | == | yr—0
zZ] — 0 Z] — 0




33 3
En conséquence, le point J a pour coordonnées ( ; ) .

55 10
xg —0 1-0
2 2
Le point K est défini par E‘I? = gﬁ Ainsi, | yg —0 | = 3 0-0
2 — 1 1—-1

2
Par conséquent le point K a pour coordonnées (3; 0; 1>.

—
Question 7 : (1 point) / )

2z% —
Déterminons la limite suivante : lim w
a—+oo —x2 + 22 — 10
Le discriminant du trinéme —x2 + 2z — 10 est égal & A = b? —dac = 22 —4 x (—1) x (—10) = 4 — 40 = —36.

272 — bx + 7
A étant < 0, ce trinébme n’admet pas de racines. Donc, x — B B T est bien définie dans R.
= B —
Par ailleurs, lim 222 = 4ooet lim —5x = —o0, nous avons donc une forme indéterminée au numérateur.
T—>+00 T—>+00
Idem, pour le dénominateur.
Des lors, pour tout  # 0, on a :
5 7
2
9 24 -
202 -5z +7 v ( x+x2)
—224+2rx—-10 2 10
EEo Y Ve )
r
5 7
2——+—
_ B 5
2 10
142 =
Tz x2
. 1 . 1 .
Or, lim — = lim — = 0, donc par somme de limites,
r——+00 I r——+00 I
5 7 2 10
lim (2—+2> =2et lim <—1—|——2> =—1.
r—+00 x T T—+00 x T
222 — 5x + 7

En conséquence, par quotient de limites, on obtient : lim —2.

oo —z? + 20 — 10
—

C . N
Question 8 : (1 point) /

Déterminons la limite suivante : lim (:B —VxZ 4+ 1).
T——+00

Pour tout z € R, 22 + 1 > 0, la fonction x — = — v/22 + 1 est alors bien définie dans R.

On sait que, lim 2? = +oo donc par somme de limites, lim (22 + 1) = +o0.
T—+00 T—+00
Or, lim +X = +oo donc par composition lim +v/x%+ 1= +oo et par produit lim —+vaz2+ 1= —ooc.
X—+o0 r—400 r——400
Par ailleurs, lim z = +o0o. Nous avons alors une forme indéterminée.

T—+00
Des lors, pour tout z € R, on a :

(x+\/w2+1)
x—Va2+1 = (x—\/xQ—i—l)x—
T+Vri+1
22— VZ+1
x+Vri+1
-1
T+ V241

De plus, par produit et somme de limites, on obtient : hIJP (x + Va2 +1) = 4oc.
—+00

x




En conséquence, par quotient (ou inverse),

-1
1 — 2 = 1 _— =
:cgr—iI-loo (aj & 1) xgr—il-loo r+vVr2+1 e

—

Question 9 : (1 point) / A

, . .. . . 3r—5
Déterminons la limite suivante : lim —————.
1222 x2 +2x — 8
xr

Le discriminant du trindme x? 4+ 2z — 8 est égal & A = b? —dab =22 — 4 x 1 x (—8) = 36.
8

A étant > 0, ce trindme admet deux racines distinctes x1 = 2 et x3. Or, z129 = € 5 donc xzo = —4.
a
On déduit le tableau de signes :
T —00 —4 2 +00
22 +2z—8 + 0 - 0 +
) 3x —5 e AR
La fonction # —» ————— est ainsi bien définie sur R ~\ {—4;2}.
2 +2x — 8
Par ailleurs, lin% 3xr—5=1 (>0)et hI% 22 422 — 8 = 0" (22 + 22 — 8 tend vers 0 par valeurs positives),
T2 T2
. 3r — 5
donc lim ——— = +4o0.
=2 12 + 22 — 8
z>2

—
Question 10 : (1 point) /

, . . ) . x2—9
Déterminons la limite suivante : lim
z—3 T —3

2
zc =9
La fonction z — ————— est bien définie lorsque =

a’: —_—
x €] — 00; —3]U]3; +o0l.
On déduit alors le tableau de signes :

2_9>0et 2 # 3, autrement dit, pour tout

T —00 -3 3 400
Tz —3 — -6 — 0 +

2 -9 + +

2 —9 B n

r—3

Par ailleurs, lin}3 Vaz—9=0et lirrg (x —3) =0, on a donc une forme indéterminée.
T—r r—r




Dés lors, pour tout x €]3;+o0[, on a :

De plus, lin}q’ Ve +3=16et lin}) Vz —3 =07 (tend vers 0 par valeurs positives), donc :
Tr— r—
Va?—9 vr+3

lim ——— = lim

+0oo
z—3 . —3 z—=3 /1 — 3




