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Exercice 1 : (8 points) /

Les sept questions sont indépendantes.

2x
On considere la fonction f définie par : f(z) = 21
95
Il n’y a pas de valeurs interdites car pour tout réel z, 2> + 1 > 1 > 0. Ainsi, le domaine de définition

est :
Df =R =] —o00; +o0l.
Par ailleurs, R est symétrique par rapport a 0, car pour tout x € Dy, —x € Dy.
2x (—x) —2r
(—z)2+1 2241
On considere la fonction g définie par : g(z) = (2z — 1) + (22 + 1)%.
Pour tout x € R, on peut calculer une image par la fonction g. Ainsi, le domaine de définition de g
est donné par : Dy = R =] — 00; +00].

De plus, f(—z) = —f(x). Par conséquent, la fonction f est impaire.

Par ailleurs, R est symétrique par rapport a 0, car pour tout x € R, —x € R.
De plus, pour tout réel x, on a :

g(—z) = (22 -1+ (—2c+ 12 = [-Qz+ D2+ [-C2z - 1D)> = 2z + 1)2 + 2z — 1)? = g(z).
En conséquence, la fonction g est paire.

1 1 1
(3] size [0;2],alor80<x<2.Etd0nc,2x0+1<2x+1<2x2—1—1.

1 1
Soit, 1 < 22 + 1 < 2. Ce qui impli - < <1
oit, T+ e qui implique que 5 < o 1
-2 -2
P Squent, —2 < < —1. Aut t dit, € [-2;-1].
ar conséquent, ot 1 utrement dit, o— 1 [ ]

1 est une valeurs interdite, car  + 1 # 0. Sous cette conditions,

x31:x+1 & 2=(z+1)(xz—-1)
& 2=2°-1
& 22-3=0
& (z—V3)(z+v3)=0
& z=-v3 ou z=+3.

Ainsi, S = {_\/§; \/g}
Résolvons dans R I'inéquation suivante : 2z — 1 > 2(5x + 1).

20 —1>2100+2 & 20 —10x>2+1

& —8r >3
= :c<—§
X 8
3
Ainsi, S = |—o0; —2|.
nsi, } 00 ; 8]
(6] INJ =[-1;5]N] — 00; =1] = {~1} et TUJ = [~1;5]U] — 00; —1] =] — o0; 5]

Soient [AC] et [BD] deux diameétres d’un cercle €. Le quadrilatere ABCD est un parallélogramme,

car ses deux diagonales [AC| et [BD] se coupent en leur milieu O, le centre du cercle €.
Par conséquent, E = D? .
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Exercice 2 : (7 points) /

On considere la fonction h définie par :
1
h(x) =1 .
(@) =1+ ——

1 est une valeur interdite, car z — 1 # 0. Ainsi, 'ensemble de définition de la fonction h est donné
ar : D = R\{1} =] — o0; 1[U]1; +00].

1 I(x—1) 1 z-1)+1 =z-1+1 7
2| P tout Dy, h(z) =1 = = = = .
our tout & € D, h(z) +x—1 x—1 +:1:—1 z—1 z—1 z—1
2 2
2 2 2 2 2 3
—2 est I'image de — par la fonction h. En effet, f [ = =3 -3 _ " _ 9
3 3)"2_ T _I7371
3 3
0
0 est I'image de 0 par la fonction h. En eﬁet,f(O):ﬁ:O.

2 + /2 est I'image de V2 par la fonction h. En effet,
2
V2 VEWE+1) Ve
VBl (- DWE+D)  VE-ne
@ Déterminer les antécédents de 1 par la fonction h, revient a résoudre 1’équation h(z) = 1.
Pour tout =z € Dy,

=1
r—1

=0.

hiz)=1 < 1+

1
r—1

=

Ceci veut dire que 1 = 0. C’est absurde. En conséquence 1 n’admet pas d’antécédent par la fonction
h.

Déterminer les antécédents de 0 par la fonction h, revient a résoudre 1’équation h(z) = 0.
Pour tout =z € Dy,

=0

h(z)=0 < —

< x=0.

Ainsi, 0 est 'antécédent de 0 par la fonction h.
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Exercice 3 : (2 points) /
Ci-apres le tableau de variation relatif & la courbe représentative de la fonction donnée.
x —f ~1.5 1.5 7 1
4 2.5 1
f(z) \ / \ i \
—-2.5 -3
~

Exercice 4 : (3 points) /

On consideére un triangle ABC. I est le milieu de [AB] et J celui de [AC].




En utilisant la relation de Chasles, on obtient :

1J = TA+4J

- JBA+ aC
_ %(Eﬁ@)
_ %@.

En conséquence, les vecteurs I_j et B? sont bel et bien colinéaires.

Les vecteurs deux I.J et BC. sont colinéaires donc les deux droites (IJ) et (BC) sont paralléles.
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