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~ Exercice 1 :

<
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En utilisant les identités remarquables, on obtient :
(2x+3)2 = (2x)2 +2 X 2x x 3+ 3% = 422 + 12x +9.
(3y —4)2 = (3y)2 — 2 x 3y x 4+ 42 = 9y? — 24y + 16.

3| (—u+V7)* =u?—2vTu+17.

(=3t —\/15)% = 3t +-21/45¢ + 15 = 3¢> + 6/5t + 15.

2
(—z+2) = zzz+3z+4.
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(x—=3)24+7=x>—6x+9+7=x>—6x+16.
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18] 2(x+3)2 =5 =22+ 12x+ 18— 5 = 2> + 12x + 13.

o]

—(x+ \/§)Z+6 = 2 —2V2x—24+6=—x2—22x+4.

V3(2x—1)2=2v3 =435 —4/3x+ /3 - 2V/3 = 432 — 4y/3x — /3.
3 1\? 3, 3 3 3, 3 19
1] 2 (x42) +1=22 420+ 41 =224 g —.
- 4(x+2) + 1F —|—4x+16+ 1~ +4x+16
M) (L2 25 (1o 4 4y 2_ 5, 10 8
2\ 37 3 9 2\9° 99/ 9 18 97 9
Exercice 2 :
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En utilisant les identités remarquables, on obtient :
X2 —25=(x—5)(x+5).
42 -9 = (2t —3)(2t +3).

2, 4 (V2 2 V2 2 V2 2V5\ (V2 2V5
13- (5-5)(53)- (59 (50%)
u? +6u-+9 = (u+3)>.

92 — 12044 = (3v—2)2.
@ 272 + 1027+ 25 = (v2z+5)%.
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Résolution d’équations.

X2 =0 x=0. Ainsi, S = {0}.
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Z=17<x=+17 ou x:—\/ﬁ.Ainsi,S:{—\/ﬁ;\/ﬁ}.
(2t +10)2 2t +10 =0« ¢ = —5. Ainsi, S = {—5}.

(—\/5)’4-6) =0& —\3y+6= 0<:>y—\/_—2\/_ Ainsi, S = {2\/_}
2u2—1O:O<:>u2:5<:>u:\/§ou u:—\/g.Ainsi,S:{—\/g;\/g}.

3, 4 16 16 16 .. . 4f 45
- — =0 =— =4/ —= = —y/—. Ainsi, S={ ———; =
@ 4v +15 =Y 45<:>v 15 ou v 15 nsi { 3 3 }

Exercice 4 :
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Méthode 1 : x> +2x+2=x>+2x+1+1=(x+1)>+ 1. Ainsi,a=1, x = —let = 1.
b
Méthode 2 : Posons, P(x) = x> +2x+2.Danscecas,a=1,b=2etc=2.0r, ot = ~3z etf=Pla).
a

2
Donc,a:—iz—letﬁ (—=1)>+2x (—1)+2 = 1. Par conséquent, P(x) = (x4 1)?> + 1.
Méthode 1: x> +4x— 1 =x>+4x+4—4— 1= (x+2)>—5. Ainsi,a=1, ¢ = —2et f = —5.
b
Méthode2:Posons,P(x):x2+4x—1.Danscecas,a:1,b=4etc:—1.0r,(x:—2—etﬁ:
a

4
P(a). Donc, a = —5 = —2et B =(—2)>+4x(—2)—1=—5. Par conséquent, P(x) = (x+2)> —5.

X Hdx—5=—x+dx—44+4-5=—(x—2)>—1. Ainsi,a= -1, a=2et f = —1.
4x? —8x—3=4x> —8x+4—-4-3=4(x—1)>—7. Ainsi,a=4, a=1et f = 7.

—9x? 436544 = —9x? +36x—36+36+4 = —9(x* —4x+4) +40 = —9(x—2)% +40. Ainsi, a = —9,
o =2et  =40.

@ —2x% —20x— 17 = —2x? —20x — 50450 — 17 = —2(x+5)> +33. Ainsi,a = -2, & = —5 et f = 33.

1 399
x2+3x—|—4—x +2X —x+———+

1 3\ 2 3
i Z) —2 Ainsi.a=1.q=—-= = _
Xty —aty (x+2> insi, a , O 2etﬁ

,a=-"2etf=—

To v 2tp P 25 Ainsi.a —
4x +x 1—4(x +4x+4) 2_4(x+2) 2. Ainsi, a

\],_‘-Pl’_‘

2 1 2 b
@ Posons,P(x):§x2+8x+§.Dans cecas,a:§,b:8etc— . Or, a=—— et f = P(«). Donc,
a

8 2 1 503 2 503
a:_?:—ISetﬁzg(—18>2+8x(—18)4—?:—T.Parconséquent,P(x) 9( x+18)% — -
9
POSOHS, P(.X) :—2_)(2_1)6_4. Dans ce Cas’a:_g,b: _l et c = —4. Or’ a:_ﬁetﬁ :P((X)
i 8 2 8 2 2a
- = 2
2 2 9 2 | ) 71
Donc, o =——%5=—¢etf=—(—=| —ox——4=——.
onc, o _2 geﬁ 8(9) 2><9 3
4 2
9 2 71
P S t, P(x) = —= o) =
ar conséquent, P(x) g <x—|— 9) 78
1 2 3 1 3 b
Posons, P(x) = §x2+§x+ T Dans ce cas, a = E’b: 3 etc= 1 Or, o0 = wy et B = P(a). Donc,
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yo 2 B 1/ 2 2+2><_2+3 19
= —— € = — _— —_ _ e
3 2\ 3) "37 3 T4 36
b squent, P(x) L2 219
ar consequen = | XT = -—.
duent 2\""3) 36
4, 5 6 4 5 6 b
Posons, P(x):;gxz—gx—7Dans cecas,a:—g,b:—g etc:—?.Or,a:—Z et =Pla).
—— 2
6 25 4 25\* 5 25\ 6 2581
D = —— = —— ¢t = —— _— —_— —_— _——_ = ——
one, &=~ —g =g th 5( 8) 6\ "xw) 7 a3
5
Par conséquent, P(x) 4 + 25)*_ 2581
uent, P(x) = —— | x+— | ———==.
a 5\""38) 2032

Exercice 5 :
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Soit A € R*. Mettre les polynomes suivants sous forme canonique, ¢’est-a-dire sous la forme a(x — o)+ f3.

3 9 9 3\? 9 3 9
x2+3x+l=x2+2x§x+z—z+l=(x+§> —Z+/1.Ainsi,a:l,a:—ietﬁz—é—ﬁ—l.

%xz—i—lx—Z:;l(x2+2><27tx+(21)2) 22— =Yqoa a2 2 Ainsi,a= %, o= -2

4
etf=-2-1%
4 16\ 16 4\*> 16 4
lx2+8x+5:l<x2+2x1x+ﬁ)—7+5:7L<x+z) —7+5.Ainsi,a:),,a:—zet
16
= —— +5.
p=—7+
4] -3 —Ax+2=-3 x2+2><&x+;t—2 +l/12+2:—3 x—i—& 2+i12+2 Ainsi, a = —3
6 36) 12 6 12 ' ’ ’
) 1,
(X——getﬁ—ﬁk +2
l 2+% +ﬁ—l 2+2X% _|_4_)L2 _%4_%—1 +% 2_%_’_% Ainsi. a =
T3y T\ 37779 9 "4 273 g g4 LAz
LA g 2 3
2’73 9 4
4, 5 4 25 252 125 4 25 \* 125 . 4
o2 T dx=—— (P H2X A+ A ) A= ZA) +=SA2A =
6] 57 6™ 5(x+ TIPS )+576 s\T?t) Tt Amhes T
25 125,
(X——&Aetﬁ—%l
Exercice 6 :
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Méthode 1 : La fonction f est représentée par %3, car f(0) = 0. Ce n’est pas le cas des autres
fonctions.

Méthode 2 : 0,5 est le coefficient de x. 0,5 étant positif la parabole représentant cette fonction est
orientée vers le haut.

Or, 0,5x> = 0,5(x — 0)? 40 est une forme canonique. On déduit alors que f admet un minimum 0,
atteint lorsque x = 0.

Par conséquent, c’est la courbe 63 qui représente la fonction f.

Méthode 1 : La fonction & est représentée par %5, car f(1) = —1. Ce n’est pas le cas des autres
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fonctions.

Méthode 2 : L’expression de & est donnée sous la forme canonique.

a = 1, a étant positif la parabole représentant cette fonction est orientée vers le haut.
Par ailleurs /# admet un minimum —1, atteint lorsque x = 1.

Par conséquent, c’est la courbe %, qui représente la fonction A.

L’expression de g est donnée sous la forme canonique.
a = 1,5, a étant positif la parabole représentant cette fonction est orientée vers le haut.
Par ailleurs g admet un minimum 2, atteint lorsque x = 0.
Le sens de variations est alors donné par le tableau suivant :

g(x) T, —

Par conséquent, c’est la courbe %] qui représente la fonction g.

L’expression de k est donnée sous la forme canonique.
a = —0,1, a étant négatif la parabole représentant cette fonction est orientée vers le bas.
Par ailleurs k admet un maximum 2, atteint lorsque x = 0.
Le sens de variations est alors donné par le tableau suivant :

x |~ 0 Foo

k(x) __— 2 ~—

Par conséquent, c’est la courbe % qui représente la fonction k.

Exercice 7 :
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La fonction f est représentée par 4. En effet, le coefficient « = —1 étant négatif, la parabole repré-
sentant cette fonction est orientée vers le bas. En outre, cette courbe coupe 1’axe des abscisses en —1
et 2. Autrement dit, —1 et 2 sont les deux racines de f.

La fonction g est représentée par 64. En effet, le coefficient a = 1 étant positif, la parabole représen-
tant cette fonction est orientée vers le haut. En outre, cette courbe coupe 1’axe des abscisses en 0 et 3.
Autrement dit, O et 3 sont les deux racines de g.

La fonction £ est représentée par 43. En effet, le coefficient a = 1 étant positif, la parabole représen-
tant cette fonction est orientée vers le haut. En outre, cette courbe coupe 1’axe des abscisses en —3 et
1. Autrement dit, —3 et 1 sont les deux racines de A.

La fonction k est représentée par %6,. En effet, le coefficient a = 2 étant positif, la parabole représentant
cette fonction est orientée vers le haut. En outre, cette courbe coupe 1’axe des abscisses en —1 et 2.
Autrement dit, —1 et 2 sont les deux racines de k.

~ Exercice 8 : a
< 4
Selon la représentation graphique, les deux racines de f sont x; = —3 et xo = 1. Alors que la fonction
g a pour racines, x; = —2 etxy = 4.

Par lecture graphique, on obtient f(0) = 2.
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2
Or, f(x) =a(x+3)(x—1). Donc, —3a = 2. Ainsi, a = ~3

2
Par conséquent, f(x) = —§(x+3)(x— 1).

Par lecture graphique, on obtient g(0) = —4.
1
Or, g(x) = a(x+2)(x—4). Donc, —8a = —4. Ainsi, a = %

1
Par conséquent, f(x) = 5 (x+2)(x—4).
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